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Matematika 2 – Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2009-02-02 (A)

1. Nacrtajte područje definicije funkcije f(x, y) = ln
x2 + 2x− y

2y
. Napǐsite formulu prvog diferen-

cijala funkcije u točki (1, 1).

2. Ispitajte konvergenciju reda
∞∑
n=1

(
n2√n

(2x− 1)n

)−1

.

3. Izračunajte ∫∫
D

(2x+ 3y + 10) dx dy

gdje je D trokut ABC s vrhovima A(3, 3), B(0,−4), C(6,−4).

4. Pokažite da je diferencijalna jednadžba 6xy + 3x2y = 12yy′ egzaktna. Riješite jednadžbu i
odredite ono rješenje koje zadovoljava početni uvjet y(1) = 1.

5. Odredite barem tri rješenja sustava

3x + y = 6
2x + z = 9

2009-02-02 (B)

1. Nacrtajte područje definicije funkcije f(x, y) = ln
x2 − 2x+ y

x
. Napǐsite formulu prvog diferen-

cijala funkcije u točki (1, 2).

2. Ispitajte konvergenciju reda
∞∑
n=1

(√
n(n+ 1)

(2x+ 1)n

)−1

.

3. Izračunajte ∫∫
D

(3x+ 2y + 20) dx dy

gdje je D trokut ABC s vrhovima A(0, 4), B(−3,−3) i C(6, 4).

4. Pokažite da je diferencijalna jednadžba 6xyy′ = 12x−3y2 egzaktna. Riješite jednadžbu i odredite
ono rješenje koje zadovoljava početni uvjet y(1) = 1.

5. Odredite barem tri rješenja sustava

x − 16y = 5
y + z = 9
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Matematika 2 – Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2009-02-09 (A)

1. Nacrtajte domenu funkcije f(x, y) =
√

12− xy
x+ y − 8

. Napǐsite jednadžbu tangencijalne ravnine na

graf z = f(x, y) u točki domene (8, 1
2).

2. Ispitajte konvergenciju reda
∞∑
n=1

(2x+ 3)n

3n
√
n

.

3. Izračunajte ∫∫
D

(xy − x− y) dx dy

gdje je D rješenje sustava nejednadžbi y ≤ 4, x+ y ≤ 8 i x, y ≥ 0.

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu y′′ + y = cosx.

5. Riješite sustav linearnih jednadžbi
2x + y = 0
3x + z = 0
5x + y + z = 0

tako da odredite bar jedno rješenje 6= 0.

2009-02-09 (B)

1. Nacrtajte domenu funkcije f(x, y) =
√

6− x− y
xy − 5

. Napǐsite jednadžbu tangencijalne ravnine na

graf z = f(x, y) u točki domene (2, 3).

2. Ispitajte konvergenciju reda
∞∑
n=1

(2x+ 3)n

2nn2
.

3. Izračunajte ∫∫
D

(xy + x+ y) dx dy

gdje je D rješenje sustava nejednadžbi x ≥ 2, x+ y ≤ 8 i x, y ≥ 0.

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu y′′ − y = ex.

5. Riješite sustav linearnih jednadžbi
x + 2y = 0

3y + z = 0
x + 5y + z = 0

tako da odredite bar jedno rješenje 6= 0.
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Matematika 2 – Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2009-02-16 (A)

1. Nacrtajte domenu funkcije f(x, y) =
√
y2 − x− 1. Odredite ∂2f

∂x∂y u točki domene (2, 2).

2. Ispitajte konvergenciju reda
∞∑
n=1

(
3x+ 2
2x− 3

)n
.

3. Izračunajte ∫∫
D
y2 dx dy

gdje je D pravokutnik duljine 4 i visine 6 kojemu je ishodǐste sjecǐste dijagonala.

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu (1 + x2)y′ − xy = 2x.

5. Riješite sustav linearnih jednadžbi

2x + y + 3z = 7
3x + y + z = 8
5x + y + z = 14

2009-02-16 (B)

1. Nacrtajte domenu funkcije f(x, y) = ln(y2 + x+ 1). Odredite ∂2f
∂x∂y u ishodǐstu.

2. Ispitajte konvergenciju reda
∞∑
n=1

(
2x+ 3
3x− 2

)n
.

3. Izračunajte ∫∫
D
x2 dx dy

gdje je D kvadrat opsega 16 kojemu je ishodǐste sjecǐste dijagonala.

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu x2y′ − 2xy = 3.

5. Riješite sustav linearnih jednadžbi

x + 2y + 3z = 2
2x + 3y + z = 1
x + 5y + z = −6
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Matematika 2 – Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2009-06-15 (A)

1. Odredite lokalne ekstreme funkcije f(x, y) = xy − x+ y uz uvjet y = x2.

2. Izračunajte
∫∫

D
x2 dx dy gdje je D trokut s vrhovima u točkama T1(0, 0), T2(1, 1) i T3(1, 10).

3. Ispitajte konvergenciju reda
∞∑
n=1

n!
nn

D’Alambertovim kriterijem.

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu y′′−5y′+6y = 6xex. Odredite vrijednosti konstanti za početne
uvjete y(0) = 1, y′(0) = 0.

5. Riješite sustav i napǐsite bar jedno netrivijalno rješenje:

x+ 2y + 3z = 0
2x+ y + z = 0

3x+ 3y + 4z = 0

Rješenja.

1. zmin = −5
7 u T (1

3 ,
1
9) 2. I = 9

4 3. red konvergira 4. y(x) = −3e2x − 1
2e

3x + (3x+ 9
2)ex

5.

 x
y
z

 =
1
3

 1
−5
3

 · λ; odabirom primjerice λ = 3 dobije se x = 1, y = −5, z = 3

2009-06-15 (B)

1. Odredite lokalne ekstreme funkcije f(x, y) = 3x2y − 2xy − y.

2. Izračunajte
∫∫

D
y2 dx dy gdje je D trokut s vrhovima u točkama T1(0, 0), T2(1, 1), T3(10, 1).

3. Ispitajte konvergenciju reda
∞∑
n=1

nn

n!
D’Alambertovim kriterijem.

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu y′′ + 4y = 9 cos 3x. Odredite vrijednost konstanti za početne
uvjete y(0) = 1, y′(0) = 0.

5. Riješite sustav i napǐsite bar dva rješenja:

4x+ 3y − 5z = 15
3x+ y − 6z = 3

Rješenja

1. nema ekstrema 2. I =
9
4

3. red divergira 4. y =
14
5

cos 2x− 9
5

cos 3x

5.

 x
y
z

 =
1
5

 −6
33
0

+
1
5

 13
−9
5

 · λ
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Matematika 2 – Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2009-06-29 (A)

1. Nacrtajte domenu i napǐsite formulu prvog diferencijala funkcije f(x, y) = ln(9−x2− y) u točki
(1, 7).

2. Ispitajte konvergenciju reda
∞∑
n=1

(3− 2x)n

n
√
n

.

3. Izračunajte ∫∫
D

(x2 + y2) dx dy

gdje je D = 4ABC s vrhovima A(0, 0), B(2, 2) i C(0, 2).

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu xy′ − y = x3 + x2 + x.

5. Riješite sustav jednadžbi
2x− y + 3z = 5
x+ 2y + z = 6

Rješenja

1. df = −2 dx− dy 2. konvergira za x ∈ [1, 2] 3. I =
16
3

4. y = x

(
x2

2
+ x+ lnx+ C

)

5.

 x
y
z

 =
1
5

 16
7
0

+
1
5

 −7
1
5

 · λ
2009-06-29 (B)

1. Nacrtajte domenu i napǐsite formulu prvog diferencijala funkcije f(x, y) =
√

9− x2 − y2 u točki
(1, 2).

2. Ispitajte konvergenciju reda
∞∑
n=1

(2x+ 3)n√
n

.

3. Izračunajte ∫∫
D

(x2 + y2) dx dy

gdje je D = 4ABC s vrhovima A(0, 0), B(4, 0) i C(4, 4).

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu x2y′ + y = 4.

5. Riješite sustav jednadžbi
2x+ 3y − z = 5
x+ y + z = 6

Rješenja

1. df = −1
2 dx− dy 2. konvergira za x ∈ 〈−1,−2] 3. I =

256
3

4. y = 4 + C · e1/x

5.

 x
y
z

 =

 13
−7
0

+

 −4
3
1

 · λ
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Matematika 2 – Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2009-07-06

1. Nacrtajte domenu i napǐsite jednadžbu normale na graf funkcije f(x, y) = ln(6x − x2 − y2) u
točki (1, 2).

2. Ispitajte konvergenciju reda
∞∑
n=1

(
2x+ 3
3− 2x

)n
.

3. Izračunajte
∫∫

D
x dx dy gdje je D = 4ABC s vrhovima A(1, 1), B(4, 1) i C(4, 4).

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu (2x− ln y) dx+
(

6y − x
y

)
dy = 0

5. Riješite sustav jednadžbi
2x+ 3y − z = 5
x+ y + z = 6
x− y + 3z = 1

Rješenja

1.
x− 1

4
=
y − 2
−4

=
z

−1
2. konvergira za x ∈ 〈−∞, 0〉 3. I =

27
2

4. 3y2 − x ln y + x2 = C 5. x = −6, y =
29
4

, z =
19
4

2009-08-31

1. Napǐsite jednadžbu tangencijalne ravnine na plohu z =
1

ln(x+ y)
u točki T (1, 1).

2. Izračunajte
∫∫

D
xy2 dx dy gdje je D trokut s vrhovima u točkama T1(0, 0), T2(1, 0) i T3(0, 3).

3. Ispitajte interval konvergencije reda
3x− 1

3
+

(3x− 1)2

9
+

(3x− 1)3

27
+. . . i ponašanja na rubovima

tog intervala.

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu y′′ − 4y = 9xe3x. Odredite vrijednost konstanti za početne
uvjete y(0) = 1, y′(0) = 0.

5. Riješite matričnu jednadžbu  1 1 3
0 2 1
0 0 1

 ·X =

 1 0 0
2 2 0
4 1 3


Rješenja

1. x+ y + 2 ln2 2 · z − 2− ln 4 = 0 2. I =
9
20

3. x ∈ 〈−2
3 ,

4
3〉;

4. y =
41
100

e−2x +
11
4
e2x +

9
25

(5x− 6)e3x 5. X =

 −10 −7
2 −15

2

−1 1
2 −3

2

4 1 3


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Matematika 2 – Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2010-01-18

1. Nacrtajte domenu i napǐsite formulu prvog diferencijala funkcije f(x, y) = ln(9−x2− y) u točki
(1, 2).

2. Ispitajte konvergenciju reda
∞∑
n=1

(2x+ 3)n

n
√
n

.

3. Izračunajte ∫∫
D

(x2 + xy) dx dy

gdje je D = 4ABC s vrhovima A(0, 0), B(4, 0) i C(4, 4).

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu x2y′ + y = 4.

5. Riješite sustav jednadžbi
x+ 3y − z = 5
2x− y + z = 6

Rješenja

1. df = −1
3 dx− 1

6 dy 2. konvergira za x ∈ [−1,−2] 3. I = 96

4. y = 4 + C · e1/x 5.

 x
y
z

 =
1
7

 23
4
0

+
1
7

 −2
3
7

 · λ
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Matematika 2 – Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2010-02-01 (A)

1. Odredite lokalne ekstreme funkcije f(x, y) = ln(2x2 + 2xy + y2 − 5x− 4y + 6).

2. Ispitajte konvergenciju reda
∞∑
n=0

(4− x)n

2n
.

3. Riješite diferencijalnu jednadžbu y′ − sin 2x = −y cosx.

4. Izračunajte ∫∫
D

√
x2 + y2

2(x2 + y2)
dx dy

ako je područje D kružni vijenac zadan kružnicama x2 + y2 = 4 i x2 + y2 = 9.

5. Riješite matričnu jednadžbu

X ·

 2 0 1
1 1 0
0 −1 1

 = [1 2 3]

Rješenja

1. Tmin(1
2 ,

3
2) 2. x ∈ 〈2, 6〉 3. y = 2 sinx− 2 + C · e− sinx 4. I = 5π 5. X = [−4 9 7]

2010-02-01 (B)

1. Odredite lokalne ekstreme funkcije f(x, y) = ln(x2 + 2xy + 3y2 − 4x− 5y + 6).

2. Ispitajte konvergenciju reda
∞∑
n=0

(4 + x)n

3n
.

3. Riješite diferencijalnu jednadžbu y′ = sin 2x+ y sinx.

4. Izračunajte ∫∫
D

ln(x2 + y2)
2(x2 + y2)

dx dy

ako je područje D kružni vijenac zadan kružnicama x2 + y2 = e2 i x2 + y2 = e4.

5. Riješite matričnu jednadžbu  2 0 1
1 1 0
0 −1 1

 ·X =

 1
2
3


Rješenja

1. Tmin(7
4 ,

1
4) 2. x ∈ 〈−7,−1〉 3. y = 2− 2 cosx+ C · e− cosx

4. I = 12π 5. X = (−4, 6, 9)τ
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Matematika 2 – Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2010-02-15

1. Odredite domenu i drugi diferencijal funkcije z = ln(y − x2 − 1) u točki T = (−1, 3).

2. Odredite intervale konvergencije reda
∞∑
n=1

3n

(3− x)n
i ispitajte konvergenciju na rubovima inter-

vala.

3. Izračunajte ∫∫
D

(x+ y) dx dy

gdje je D područje u ravnini ograničeno pravcima y = x− 2, y = 2− x i y = 2.

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu (yex + e−y) dx+ (ex − xe−y) dy = 0.

5. Odredite nepoznatu matricu iz jednadžbe

X ·

 0 1 2
1 0 −1
2 3 1

 = [2 0 − 1].

Rješenja

1. d2z = −6 dx2 − 2 dx dy − dy2 2. x ∈ 〈−∞, 0〉 ∪ 〈6,+∞〉 3. I = 40
3

4. yex + xe−y = C 5. X = [1 8
3 − 1

3 ]

2010-04-12

1. Nacrtajte domenu funkcije z = ln(x2 − y − 4). Napǐsite jednadžbu ravnine tangencijalne plohe
grafa funkcije u točki domene T = (3, 4).

2. Ispitajte konvergenciju reda
∞∑
n=1

(x− 4)n√
nn2

.

3. Izračunajte
∫∫

D
xy dx dy, gdje je područje D omedeno grafom funkcije y = x2 i pravcem y = 9.

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu x2y dy =
dx

x cos y
.(?)

5. Riješite sustav linearnih jednadžbi

2x+ y − 4z = 12
3x− 4y + 6z = −5
x+ 3y − z = 10
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Matematika 2 – Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2010-06-14 (A)

1. Riješite matričnu jednadžbu XA = B ako je zadano

A =

 1 3 −1
0 1 2
1 0 −5

 , B =
[

1 2 −2
0 4 2

]
.

2. Odredite područje konvergencije reda i ispitajte ponaanje na rubovima intervala

∞∑
n=1

(2x− 1)n√
n

.

3. Odredite domenu i napǐsite drugi diferencijal funkcije f(x, y) = ln(y + x2 − 1) u točki T (0, 0).

4. Pokažite da je diferencijalna jednadžba egzaktna i zatim je riješite:

y

x
dx+ (y3 + lnx) dy = 0.

5. Izračunajte
∫∫

D
(xy − x2) dx dy gdje je D područje omedeno s x = 0, y = 1 i y = 3x.

2010-06-14 (B)

1. Riješite matričnu jednadžbu AX = B ako je zadano

A =

 0 1 −1
1 2 0
2 2 3

 , B =

 2 −1
0 −3
1 2

 .
2. Odredite područje konvergencije reda i ispitajte ponašanje na rubovima intervala

∞∑
n=1

(2x− 3)n

n3
.

3. Odredite domenu i napǐsite drugi diferencijal funkcije f(x, y) = ex
2−y2−3 u točki T (2, 1).

4. Pokažite da je diferencijalna jednadžba egzaktna i zatim je riješite:

2x
y3

dx+
y2 − 3x2

y4
dy = 0.

5. Izračunajte
∫∫

D
(2x+ y) dx dy gdje je D trokut s vrhovima u točkama A(0, 0), B(2, 4) i C(2, 0).
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Matematika 2 – Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2010-06-28 (A)

1. Gaussovom metodom eliminacije riješite sustav jednadžbi

x1 + x2 − 2x3 + x4 = 1
x1 + 3x3 − 3x4 = −1

2x1 + x2 + 2x4 = −3

2. Odredite područje konvergencije reda i ispitajte ponašanje na rubovima intervala
∞∑
n=1

(2x− 3)n

4n · n2
.

3. Odredite i skicirajte domenu, te napǐsite drugi diferencijal funkcije

f(x, y) = ln(4− x2 − y2) +
√
x+ y

u točki T (0, 1).

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu y′ − y tg x = 1
cosxx.

5. Izračunajte
∫∫

D
2xy dx dy, gdje je D područje omedeno s y = −x2 + 4, y = 3x i x = 2.

2010-06-28 (B)

1. Gaussovom metodom eliminacije riješite sustav jednadžbi

x1 − 2x2 + 2x4 = 1
2x1 − x2 + 2x3 + x4 = 2
x1 + x2 + x3 − 2x4 = 2

2. Odredite područje konvergencije reda i ispitajte ponašanje na rubovima intervala
∞∑
n=1

xn

n · 10n
.

3. Odredite i skicirajte domenu, te napǐsite drugi diferencijal funkcije

f(x, y) = ln(x2 − y − 3) +
√
x

u točki T (1, 0).

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu y′ − y tg x = cosx.

5. Izračunajte
∫∫

D

y

x2
dx dy, gdje je D područje omedeno s (x− 2)2 + y2 = 1, a za y ≥ 0.
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Matematika 2 – Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2010-07-05 (A)

1. Gaussovom metodom eliminacije riješite sustav jednadžbi

2x1 + 3x2 + 2x3 = 1
4x1 + x2 − 4x3 = 3
x1 − x2 − 3x3 = 1

2. Odredite područje konvergencije reda i ispitajte ponašanje na rubovima intervala
∞∑
n=1

3n

(3− x)n
.

3. Odredite i skicirajte domenu, te napǐsite drugi diferencijal funkcije

f(x, y) = y
√
y − 1 + ln(x2 − y + 4)

u točki T (2, 2).

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu y′′ − y = 1− 2 cos 3x.

5. Izračunajte
∫∫

D
x(2 + y) dx dy, gdje je D područje omedeno s y2 − x = 0 i y + x− 2 = 0.

2010-07-05 (B)

1. Gaussovom metodom eliminacije riješite sustav jednadžbi

2x1 + 3x2 − 4x3 = 4
3x1 + x2 + x3 = 5

5x1 + 4x2 − 3x3 = 9

2. Odredite područje konvergencije reda i ispitajte ponašanje na rubovima intervala
∞∑
n=1

4n

(2− 2x)n
.

3. Odredite i skicirajte domenu, te napǐsite drugi diferencijal funkcije

f(x, y) = ex
2−3x +

√
y2 − x

u točki T (0, 1).

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu y′′ + 6y′ + 9y = 2x.

5. Izračunajte
∫∫

D

y

x2
dx dy, gdje je D područje omedeno s xy = 12 i x+ y = 8.
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Matematika 2 – Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2010-09-01 (A)

1. Gaussovom metodom eliminacije riješite sustav jednadžbi

2x1 + x2 + 2x4 = −3
x1 + 3x3 − 3x4 = −1
x1 + x2 − 2x3 + x4 = 1

2. Odredite područje konvergencije reda i ispitajte ponašanje na rubovima intervala
∞∑
n=1

(2x− 5)n

4n · n2
.

3. Odredite i skicirajte domenu, te napǐsite drugi diferencijal funkcije

f(x, y) = ln(3 + x− y) +
√
y − x2

u točki T (0, 1).

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu y′′ + 4y′ = 9 cos 3x

5. Izračunajte
∫∫

D
2xy dx dy, gdje je D područje omedeno s y = −x2 + 4, y = 3x i x = 2.

2010-09-01 (B)

1. Gaussovom metodom eliminacije riješite sustav jednadžbi

x1 − 2x2 + 2x4 = 1
2x1 − x2 + 2x3 + x4 = 2
x1 + x2 + x3 − 2x4 = 2

2. Odredite područje konvergencije reda i ispitajte ponašanje na rubovima intervala
∞∑
n=1

(3x− 4)n

n · 10n
.

3. Odredite i skicirajte domenu, te napǐsite drugi diferencijal funkcije

f(x, y) = ln(x2 − y − 3) +
√
x

u točki T (1, 0).

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu y′′ + y′ − 2y = 3e−2x

5. Izračunajte
∫∫

D
(2x+ y) dx dy, gdje je D područje omedeno s y = x2 − 2, y = 1− 2x.
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Matematika 2 – Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2011-01-31 (A)

1. Odredite i skicirajte domenu, te odredite drugu mješovitu derivaciju funkcije

f(x, y) = ln(−3x+ 2) +
√

16− y2 − x2

u točki T (−1,−1).

2. Odredite područje konvergencije reda i ispitajte ponašanje na rubovima intervala

4
(

1
4
x− 1

)
+ 16

(
1
4
x− 1

)2

+ 64
(

1
4
x− 1

)3

+ . . .

3. Nadite partikularno rješenje diferencijalne jednadžbe
{

(2y − x)y′ + (2x− y) = 0
y(2) = 4

4. Izračunajte
∫∫

D
(x2 + xy) dx dy gdje je D trokut s vrhovima A(0, 0), B(3, 3) i C(0, 3).

5. Gaussovom metodom eliminacija riješite sustav jednadžbi:

−2x1 + 4x2 + 2x3 = 2
−x1 − x2 + x3 = −1
x1 − 5x2 − x3 = −3

2011-01-31 (B)

1. Odredite i skicirajte domenu, te odredite drugu mješovitu derivaciju funkcije

f(x, y) = ln(x2 + y2 + 9) +
√
−3y + 5

u točki T (1, 1).

2. Odredite područje konvergencije reda i ispitajte ponašanje na rubovima intervala

4x− 1
4

+
(4x− 1)2

16
+

(4x− 1)3

64
+ . . .

3. Nadite partikularno rješenje diferencijalne jednadžbe
{

(2y + x)y′ + (ex + y) = 0
y(0) = 1

4. Izračunajte
∫∫

D
(xy + y2) dx dy gdje je D trokut s vrhovima A(0, 0), B(4, 0) i C(4, 4).

5. Gaussovom metodom eliminacija riješite sustav jednadžbi:

x1 + x2 + x3 = 1
−2x1 + 2x2 + 2x3 = 2
−3x1 + x2 + x3 = 1
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Matematika 2 – Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2011-05-02 (A)

1. Riješite sustav linearnih jednadžbi pomoću Gaussovih transformacija

3x1 − 2x2 + 5x3 + 4x4 = 2
6x1 − 4x2 + 4x3 + 3x4 = 3
9x1 − 6x2 + 3x3 + 2x4 = 4

2. Odredite područje konvergencije reda i ispitajte ponašanje na rubovima intervala

∞∑
n=1

en(x+5)

n
.

3. Odredite i skicirajte prirodno područje definicije zadane funkcije, te odredite prvi diferencijal

funkcije f(x, y) = ln
x2 + y2 − 10

y
.

4. Nadite rješenje diferencijalne jednadžbe −(2xy2 + y sinx) dx+ (cosx− 2x2y) dy = 0.

5. Promijenite redoslijed integriranja i zatim izračunajte integral
∫ 1

0
dx
∫ 1

√
x
y(x+ 4) dy.

2011-05-02 (B)

1. Riješite sustav linearnih jednadžbi pomoću Gaussovih transformacija

2x1 + 6x2 + 10x3 − 4x4 = 6
x1 + 5x2 − 9x3 + 8x4 = 1

2x1 + 7x2 + 3x3 + x4 = 5

2. Odredite područje konvergencije reda i ispitajte ponašanje na rubovima intervala

∞∑
n=1

n3

e3nx
.

3. Odredite i skicirajte prirodno područje definicije zadane funkcije, te odredite prvi diferencijal

funkcije f(x, y) =

√
x2 + y2 − 13

x
.

4. Nadite rješenje diferencijalne jednadžbe (1 + y2 sin 2x) dx− y cos 2x dy = 0.

5. Promijenite redoslijed integriranja i zatim izračunajte integral
∫ 1

0
dy
∫ 1

√
y
x(2 + y) dx.
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Matematika 2 – Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2011-06-13 (A)

1. Ispitajte konvergenciju reda
∞∑
n=1

n · (3x− 2)n

n3 + 2
. Ispitivanje posebno provedite za rubne točke in-

tervala.

2. Nacrtajte domenu funkcije z = ln
x2 + y2 − 6x
x+ y − 6

. Napǐsite jednadžbu tangencijalne ravnine u točki

(1, 2).

3. Izračunajte
∫∫

D
x2 dx dy gdje je D dio ravnine koji zatvaraju x+y = 0, x2 +y2 = 100 a u kojem

se nalazi T (−2,−2).

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu (x2 − y2)y′ = xy.

5. Zadana je matrica

A =

 2 1 −3
1 −2 1
3 1 2


i polinom f(x) = x2 + x+ 1. Odredite f(A−1).

2011-06-13 (B)

1. Ispitajte konvergenciju reda
∞∑
n=1

n · (2x− 3)n

n2 + 1
. Ispitivanje posebno provedite za rubne točke in-

tervala.

2. Nacrtajte domenu funkcije z = ln
x− y − 1
x2 − y − 1

. Napǐsite jednadžbu tangencijalne ravnine u točki

(2, 0).

3. Izračunajte
∫∫

D
cos(x2 + y2) dx dy gdje je D dio ravnine omeden kružnicama x2 + y2 = π4 i

x2 + y2 = 4π4

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu (1 + ey)yy′ = ex.

5. Zadana je matrica

A =

 1 2 −3
2 −1 4
3 1 2


i polinom f(x) = x2 − x+ 1. Odredite f(A−1).
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Matematika 2 – Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2011-06-27 (A)

1. Riješite sustav linearnih jednadžbi pomoću Gaussovih transformacija

2x1 + 6x2 + x3 = 6
x1 + 3x2 − x3 = 4
−x1 − 3x2 + 7x3 = −8

2. Zadan je red
∞∑
n=1

n4

e4nx
.

a) Napǐsite prva tri člana.

b) Odredite područje konvergencije reda i ispitajte ponašanje na rubovima intervala.

3. Zadana je funkcija f(x, y) =
√

9− (x− 4)2 − y2 −
√
y + x2 − 8x+ 12. Odredite i skicirajte

prirodno područje definicije zadane funkcije, te odredite njen prvi diferencijal.

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu xy′ + y − ex = 0.

5. Izračunajte integral
∫∫

D

x

y
dx dy gdje je D područje ograničeno kružnicom sa sredǐstem u točki

S(3, 0) i polumjerom 1 za y ≥ 0.

2011-06-27 (B)

1. Riješite sustav linearnih jednadžbi pomoću Gaussovih transformacija

2x1 + x2 − 2x3 = −17
3x1 − 11x2 − 3x3 = −8
−x1 + 2x2 + x3 = 5

2. Zadan je red
∞∑
n=1

en(x+6)

n
.

a) Napǐsite prva tri člana.

b) Odredite područje konvergencije reda i ispitajte ponašanje na rubovima intervala.

3. Zadana je funkcija f(x, y) =
√

ln(x2 − x− 5− y). Odredite i skicirajte prirodno područje defini-
cije zadane funkcije, te odredite njen prvi diferencijal.

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu xy′ + 3y − x3 = 0.

5. Izračunajte integral
∫∫

D

y

x2
dx dy gdje je D područje ograničeno kružnicom sa sredǐstem u točki

S(2, 0) i polumjerom 1 za y ≥ 0.

Rješenja

1. 2. a) ex+6 + e2x+12

2 + e3x+18

6 b) x ∈ 〈−∞,−6〉 3. df = (2x−1) dx− dy

2(x2−x−5−y)
√

ln(x2−x−5−y)

4. y = 1
x3

(
x6

6 + C
)

5.
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Matematika 2 – Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2011-07-11 (A)

1. Riješite sustav linearnih jednadžbi pomoću Gaussovih transformacija:

2x1 + 3x2 − 4x3 = 4
3x1 + x2 + x3 = 5
5x1 + 4x2 − 3x3 = 9

2. Zadan je red
∞∑
n=1

(lnx)n

n25n

a) Napǐsite prva tri člana reda.
b) Odredite područje konvergencije reda i ispitajte ponašanje na rubovima intervala.

3. Odredite ekstreme funkcije f(x, y) = x3 − 3xy − y3.

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu y′′ − 2y′ + 2y = 10 sin 2x.

5. Izračunajte integral
∫∫

D

x2

y2
dx dy, gdje je D područje ograničeno s y = 1

x , x = 2 i y = x.

Nacrtati D!

2011-07-11 (B)

1. Riješite sustav linearnih jednadžbi pomoću Gaussovih transformacija:

2x1 − x2 + x3 = 3
x1 + x2 + x3 = 2
3x1 + 2x3 = 5

2. Zadan je red
∞∑
n=1

(lnx)n

2nn
a) Napǐsite prva tri člana reda.
b) Odredite područje konvergencije reda i ispitajte ponašanje na rubovima intervala.

3. Odredite ekstreme funkcije f(x, y) = x4 + y4 − 4xy + 1.

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu y′′ + 6y′ + 18y = 45 sin 3x.

5. Izračunajte integral
∫∫

D

x3 − 2x2

y2
dx dy, gdje je D područje ograničeno s 2y = x2 i y = x.

Nacrtati D!

Instrukcije iz matematike Zagreb - 099 59 59 531 Vladimir

www.matematicko-podzemlje.com
19



Matematika 2 – Fakultet prometnih znanosti Zagreb

2011-08-29 (A)

1. Zadana je matrica

A =

 0 1 −1
1 2 0
2 2 3


i polinom f(x) = 2x+ 1. Odredite f(A−1).

2. Odredite područje konvergencije reda i ispitajte ponašanje na rubovima intervala:

4
(

1
4
x− 1

)
+ 16

(
1
4
x− 1

)2

+ 64
(

1
4
x− 1

)3

+ . . .

3. Odredite ekstreme funkcije f(x, y) = 3x2 − 2xy + y2 − 8y.

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu y′ − y tg x =
x2

cosx
.

5. Izračunajte integral
∫∫

D
xy2 dx dy gdje je D područje ograničeno s y2 = 2x i x = 1

2 . Nacrtati

D!

2011-08-29 (B)

1. Zadana je matrica

A =

 2 3 0
1 1 0
0 1 4


i polinom f(x) = 4x− 1. Odredite f(A−1).

2. Odredite područje konvergencije reda i ispitajte ponašanje na rubovima intervala:

4x− 1
4

+
(4x− 1)2

16
+

(4x− 1)3

64
+ . . .

3. Odredite ekstreme funkcije f(x, y) = xy − x3 − y2.

4. Riješite diferencijalnu jednadžbu xy′ + y − ex = 0.

5. Izračunajte integral
∫∫

D
xy dx dy gdje je D područje ograničeno s y = x2 i x = y2. Nacrtati D!
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